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Zadanie 6 z listy 2:

Zalozmy, ze (a,) jest ciagiem monotonicznie zmierzajacym do 0. Skorzysta¢ z kryterium Dirichleta

i zbadaé¢ zbieznos¢ ponizszych szeregow w zaleznosci od wartosci x € R:
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Rozwigzanie:
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(a) e Szereg Z a, sinnx jest postaci Z anb, dla b, = sinnx.
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4 Ponadto, z zalozenia, ciag (a,) monotonicznie dazy do 0.

¢ Na podstawie kryterium Dirichleta wnioskujemy, ze Z a, sinnx jest zbiezny.
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Szereg Z (1 tgtgt.t —) smnnx jest postaci Z anby, gdzie:
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Dla x =2kmw, ke Z:
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¢ Ciag (a,) jest malejacy, poniewaz:
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¢ Aby pokazaé, ze a,, —> 0, wykorzystamy:
Twierdzenie Stolza:

Niech (x,,), (yn), n € N bedq ciggami liczb rzeczywistych, przy czym cigg (x,,) jest rosngcy
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to granica lim — takze istnieje i jest rowna g.
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W rozwazanym przypadku:

T, =n — +oo, (r,) jest rosnacy
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¢ Na podstawie kryterium Dirichleta wnioskujemy, ze szereg
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Z 1+-+-+...+- jest zbiezny.
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