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Zadanie nr 9 z listy 3.

Wyznaczy¢ szereg Maclaurina funkceji f i okresli¢ jego obszar (przedzial) zbieznosci.

(a) f(z) = sinha

(b) f(z) =2

(c) f(x) = cos2a

(d) f(z) =cos’x

(€) flz) =T 1"
Rozwiazanie:

(a) Sinus hiperboliczny zdefiniowany jest nastepujaco:
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(b) Dla funkcji f(x) = 2%, jak w powyzszym podpunkcie, skorzystamy ze wzoru (1). Mamy

T zln2 - (l' In 2)71 - (hl 2)711.7‘&
n=0 : n=0 :



(¢) Rozwiniecie w szereg Maclaurina funkcji cos x ma postaé
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Zatem dla badanej funkcji otrzymujemy:

0o 2n

) An . 20
cos2z = Y (—=1)" = Z(—l)"-iw', r € R. (2)
n=1 n=1 (2%)
2 1
(d) Wiemy, ze cos2x = 2cos’x — 1, a zatem cos? x = M. Korzystajac ze wzoru

(2), wyprowadzonego w podpunkcie (c¢), dla badanej funkcji otrzymujemy zatem
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(e) Zauwazmy, ze In 1 e

=In(1+4z) —In(1 — z).

Szereg Maclaurina funkcji In(1 4+ ) ma postac
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