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Zadanie nr 2 z listy 6.

Zatézmy, ze f jest funkcja ciagla na przedziale [a, b]. Udowodnié nieréwnosé

/af(l’) da | < (b—a)/an(ﬂ?)d% (1)

przy czym réwnosé zachodzi jedynie dla funkcji statych.
Rozwigzanie:

e Wprowadzmy oznaczenia

a

o = /f(y)dy,

b
a

o= [ Py

b

e Obliczmy catke pomocnicza:

w=[[ v mﬂy—/dg/f2 )= 2/(2) f(y) + F2(y))dy =

[a,b] % [a,b] b
_/a fQ(CU)(b—a)—2f(l’)/af(y)dy+/f2(y)dy dr =
= (b—a)/af2(fc)dfc—2/af(w)dw/af(y)dy+/af2(y)dy(b—a) =

=2(a — b)cy — 2¢3.

e Poniewaz (f(z) — f(y))* = 0 V) elapixap), Mmamy ¢ = 0 < cf < (b—a)ex & (1).

e Ponadto, jezeli f jest ciagta na [a,b], to co = 0 < (f(z) — f(y))* =0 Yz elab)x[ab] <
f(x) = f(y) VYayeclap- Zatem réwnosé w nieréwnosci (1) zachodzi wtedy i tylko wtedy,

gdy f jest stala na [a,b].m



