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Zadanie nr 3 z listy 6.
Obliczy¢ catki podwojne

a) // (r —y)da dy, gdzie D jest obszarem ograniczonym krzywymi y? = 2x i z +y = 4;

b) / / zydz dy, gdzie D jest obszarem ograniczonym wykresami funkcji y = Inz i y = In? 2.

Rozwigzanie:
(a) e Wyznaczamy punkty przeciecia si¢ krzywych y? = 2x iz +y = 4:
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Obszar catkowania D.

e Obszar catlkowania D ma wiec nastepujaca postac:

2
D={(z,y): —4<y<2, %Sx§4—y}

i jest normalny wzgledem osi Oy, a funkcja f(z,y) = = — y jest ciagla na D.

e Zatem mozemy caltke podwojng zamienié¢ na calki iterowane i wyliczyé
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(b) o Wyznaczamy punkty przeciecia sie wykresow funkcji y =lnz iy = In? z:
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Obszar catkowania D.

e Obszar calkowania D ma wiec nastepujaca postaé:

D={(z,y):1<z<e I’z <y<lnz}

i jest normalny wzgledem osi Oz, a funkcja f(x,y) = vy jest ciagla na D.

e Zatem mozemy catke podwéjna zamienié na calki iterowane i wyliczyé
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Otrzymujemy zatem
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