Analiza Matematyczna 2, Lista 2 MST, W-13, 2016/17
(Szeregi liczbowe)

1. Wyznaczy¢ ciagi sum czesciowych szeregéw, a nastepnie sprawdzi¢ ich zbieznosé
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2. Wyjasni¢ dlaczego ponizsze szeregi sa rozbiezne
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3. Zbadaé zbiezno$¢ szeregdw liczbowych postugujac sie sugerowanymi kryteriami zbieznosci
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4. Korzystajac z warunku koniecznego zbieznodci szeregu wykazacd, ze
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5. Zbada¢ zbieznos¢ szeregoéw liczbowych
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6. Zatézmy, ze (a,) jest ciagiem monotonicznie zmierzajacym do 0. Skorzystaé z kryterium
Dirichleta i zbadaé zbiezno$¢ ponizszych szeregéw w zaleznosci od wartosci x € R
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7. Pokazaé, ze jesli szeregi liczbowe Y7 | an, > oo b, sa zbiezne bezwzglednie, to szeregi
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takze sa zbiezne bezwzglednie. Czy zbieznos$é szeregu y - | a, implikuje zbiezno$¢ szeregu
S
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8. Ktory z podanych ponizej szeregdw jest zbiezny bezwzglednie, a ktéry warunkowo

(a) Z(—l)”*l-m; (b) (=)™ (@ (-1 (VAT = n)?

9. Ile pierwszych wyrazow szeregu nalezy wzia¢, aby ich suma réznita sie od sumy szeregu
mniej niz o 1071, 1072
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10. Pokazac na przyktadzie szeregu
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ze zalozenie ¢ > ¢ > ¢3 > ... w kryterium Leibniza dotyczacym szeregu naprzemiennego
jest istotne. [Szereg naprzemienny to szereg postaci > -, (—=1)""¢,, przy czym ¢, > 0 dla
kazdego n.]

11. Wyznaczy¢ iloczyn Cauchy’ego szeregow
o 3n

(a) Z(_nz!)ny o (b) an, Zq”, lq] < 1.
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Podaé¢ sume otrzymanego szeregu.

12. Zalézmy, ze szereg liczbowy Y a,, jest zbiezny i niech A, =Y _, a; bedzie n-ta suma
czeSciows tego szeregu. Wykazaé, ze dla |¢| < 1 szereg Y, A,q" jest zbiezny i zachodzi
rOwnos¢é
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13. Udowodnié, ze iloczyn Cauchy’ego dwoch szeregow o wyrazach dodatnich, z ktérych co
najmniej jeden jest rozbiezny, jest zawsze szeregiem rozbieznym.



