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Lista 5. Rozwigzanie zadania 5.4 (b)
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Zadanie

(b) Dobierz stale A i B tak, aby funkcja

0, gdy x < 0;
F(x) =
() { A—H%, gdy x > 0;
byta dystrybuanta pewnej zmiennej losowej X o rozkladzie ciaglym. Wyznacz gestosé¢ f(x) tego roz-
ktadu.
Rozwigzanie:

Funkcja F' jest dystrybuanta rozktadu ciaglego, gdy spetnia 3 warunki konieczne (I, II, III) i 1 dosta-
teczny (IV):

[. F jest ciagla na R;
II. F jest niemalejaca na R;
II. lim F(z)=0A lim F(x)=1;
r—00
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IV. F’ istnieje poza (co najwyzej) skoniczona liczba punktow;
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Funkcja F' jest ciagla na przedziatach (—o0,0) oraz na (0,00), i jest lewostronnie ciagta w punkcie
0 jako funkcja zadana funkcjami elementarnymi na przedziatach domknietych prawostronnie. Zatem
funkcja F' (dla A = 1) jest ciagla na R

)

Funkcja F' jest prawostronnie ciagta w 0

lim F(z) = F(0) & lim (1-):0@19:

z—0t z—0+t

Ad 11
Dla A =11 B =1 funkcja F jest niemalejaca na calej prostej, bo:

e jest stata na (—o0,0);
o Fl(z) = @22%)2 >0 dla z € (0,00)
e [ jest ciagta w punkcie 0



Ad IV

0, dlaz <0
Flz)=X 7 dlaz=0

Funkcja F' jest funkcja rézniczkowalng, by¢ moze poza punktem O.
Whiosek: Funkcja F' jest dystrybuanta rozkladu ciaglego < A =1 oraz B =1
Gestosé tego rozkltadu ma zatem postac:

F'(z) gdy z#0 7(3622&)2 gdy >0
fz) = o =
0 gdy z =0 0 gdy 2 <0



