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Zadanie

(e)

Uzasadnij wtasnosci prawdopodobienstwa podane na wyktadzie.

Uzasadnij podana na wyktadzie konstrukcje przestrzeni probabilistycznej o skoticzonej liczbie
stanow.

Uzasadnij podana na wyktadzie konstrukcje przestrzeni probabilistycznej o nieskoriczonej prze-
liczalnej liczbie standw.

Wykaz, ze jezeli w przestrzeni probabilistycznej wszystkie stany maja takie samo prawdopodo-
bienistwo dodatnie, to zbiér zdarzen elementarnych jest skoriczony.

Wykaz, ze jezeli w przestrzeni probabilistycznej wszystkie stany maja prawdopodobienstwo
rowne zero, to zbior zdarzen elementarnych nie jest przeliczalny.

Zadanie

(a)

Siedem opon samochodowych zostalo ponumerowanych liczbami od 1 do 7 w zaleznosci od ich
jakosci od najlepszej do najgorszej. Klient wybral losowo cztery opony. Wyznacz prawdopodo-
bienistwo, ze najlepsza opona jaka wybral klient ma jakos¢ 3. W rozwiazaniu okresl precyzyjnie
przestrzen probabilistyczna modelujaca podang sytuacje.

Hasto potrzebne do uzyskania potgczenia w sieci komputerowej sktada sie z dwoch cyfr i nastep-
nie czterech duzych liter alfabetu angielskiego. Znajdz prawdopodobienstwo, ze osoba postronna
odgadnie hasto, jesli wiadomo, ze pierwsza cyfra jest nieparzysta, a wsrod liter sa dokladnie
dwie litery A. W rozwiazaniu okresl precyzyjnie przestrzen probabilistyczng modelujaca podang
sytuacje.

Uzytkownik karty kredytowej uzywa czterocyfrowego hasta dostepu. Ztodziej posiada program,
ktory sprawdza jeden uktad cyfr w ciggu 1 sekundy. Jakie jest prawdopodobieristwo, ze ztodziej
karty w czasie nie dtuzszym niz 10 sekund dostanie sie¢ na nasze konto kompletnie nie znajac
hasta? W rozwiazaniu okresl precyzyjnie przestrzen probabilistyczna modelujaca podang sytu-

acje.

Pudetko zawiera 90 $rub dobrych i 10 wadliwych. Z pudetka wyjeto 10 $rub. Jakie jest praw-
dopodobieristwo, ze wszystkie one sa dobre? W rozwiazaniu okresl precyzyjnie przestrzen pro-
babilistyczna modelujaca podana sytuacje.



Zadanie

(a)

(b)

(c)

Losujemy liczbe naturalng, tak Ze szansa na wylosowanie liczby ¢ wynosi 3 - 47, Okregl precy-
zyjnie przestrzen probabilistyczng modelujaca podang sytuacje. Oblicz prawdopodobienstwo,
ze wylosowana liczba jest podzielna przez 5 i przez 7.

Rzucamy moneta tak dtugo, az upadnie na strone ORZEL. Okresl precyzyjnie przestrzen pro-
babilistyczng modelujaca podang sytuacje dla monety symetrycznej. Oblicz prawdopodobien-
stwo, ze wykonamy mniej niz 6 i wiecej niz 3 rzuty. Oblicz prawdopodobienistwo, ze wykonamy
parzysta liczbe rzutow.

Niech Q = {w,,n =1,2,...}. Wezmy ciag p, = ¢37", n = 1,2,.... Dobierz stalg c tak, aby ciag
(pn) okreslat prawdopodobieristwo P na (€2,29) tak, ze p, = P({w,}). Oblicz P({ws, ...,wo})
oraz P({wy,ws, w12, ...}).

Zadanie

(a)

(b)

Oblicz prawdopodobienistwo tego, ze wybrany losowo punkt kola 22 + y? < 4 lezy na zewnatrz
kwadratu |z| < 1, |y| < 1. W rozwiazaniu okresl precyzyjnie przestrzeni probabilistyczna mo-
delujaca podang sytuacje.

Kawatek drutu dtugosci 20 cm zgieto w przypadkowo wybranym punkcie pod katem prostym,
a nastepnie zgieto go w jeszcze dwoch miejscach tak, by powstala ramka prostokatna. Oblicz
prawdopodobieristwo, Ze pole obszaru ograniczonego ramka nie przekracza 21 cm?. W rozwig-
zaniu okresl precyzyjnie przestrzen probabilistyczng modelujaca podana sytuacje.

Dwoje internautéw umowito sie na spotkanie w sieci miedzy godzina 17 a 18, przy czym beda
na siebie czeka¢ 6 minut i nie dtuzej niz do godziny 18. Jakie jest prawdopodobienistwo, ze sie
spotkaja? W rozwigzaniu okresl precyzyjnie przestrzen probabilistyczna modelujaca podana
sytuacje.

Wybieramy losowo pare liczb (a, b) z prostokata [—2,2] x [—1,1]. Oblicz prawdopodobieristwo
tego, ze pierwiastki rownania 22+ 2ax +b = 0 sg rzeczywiste. W rozwigzaniu okresl precyzyjnie
przestrzen probabilistyczng modelujaca podana sytuacje.

Odpowiedzi i wskazowki:

Lista nr 1:

1.2 (a) Q = {{op1, op2, ops, op4 }, gdzie op; € {1, 2, ..., 7}}, nieuporzadkowane czworki bez powto-
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(a) 7o ~ 2.541 - 1072,
(b) 2 = {w, = (n — 1) razy RESZKA, na koicu ORZEL, n =1,2,...},

Pn = P({wy}) = (g)” P(mniej niz 6 i wigeej niz 3 rzuty) = % = 0.09375,
P(parzysta liczba rzutow) = = ~ 0.3333;

¢)c=2 P({ws,...,wo}) = 37 L~ 0.11106, P({ws,ws, w1z, . ..}) = 52 = 25 = 0.025

~ 0.6817; (b) 0.6; (c) 0.19; (d) 2 ~ 0.833
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