Analiza Matematyczna 1 — Kolokwium 2, grupa o

. Obliczy¢ granice

lim (ctg(mz))".

. Funkcja f:[0,1] — [0,1] jest ciagla. Pokazaé, ze istnieje punkt ¢ € [0,1] taki, ze
f(e) =1 — c. Wskazéwka: wykonaé rysunek pomocniczy.

. Napisaé wzor Taylora dla funkcji f(z) = zsin(rz) w punkcie xy = 2 z reszta Rs.
Oszacowaé wielkosé otrzymanej reszty dla |z — 2| < 1/4.

. Funkcja f : R — R jest ciggta jednostajnie i ograniczona, a g : R — R — ciggta. Uza-
sadni¢, ze ztozenie g o f jest funkcja jednostajnie ciggta. Czy mozna pominaé zatozenie
ograniczonosci f?7 Czy mozna zastapi¢ zalozenie cigglosci jednostajnej f zatozeniem
ciagtosci? Odpowiedzi uzasadnic.

. Funkcja f: R — R jest rozniczkowalna. Zalézmy, ze lim f (x) istnieje 1 jest skonczona,
oraz lim (f(z) + f'(z)) = 0. Pokaza¢, ze lim f(z) = 0.
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. Funkcja f:[0,1] — [0,1] jest ciagla. Pokazaé, ze istnieje punkt ¢ € [0,1] taki, ze
f(c) = . Wskazéwka: wykonaé rysunek pomocniczy.

. Napisa¢ wzér Taylora dla funkcji f(x) = xcos(fx) w punkcie o = 1 z reszta Rs.
Oszacowaé wielkos$é otrzymanej reszty dla |z — 1| < 1/3.

. Funkcja f : R — R jest ciggla jednostajnie i ograniczona, a g : R — R — ciggta. Uza-
sadni¢, ze ztozenie g o f jest funkcja jednostajnie ciagta. Czy mozna pominac zatozenie
ograniczonosci f7 Czy mozna zastapi¢ zalozenie ciaglosci jednostajnej f zatozeniem
ciggtosci? Odpowiedzi uzasadnic.

. Funkcja f : R — R jest rozniczkowalna. Zalézmy, ze lim f(z) istnieje i jest skorficzona,
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oraz }erolo(f(m) + f'(z)) = 0. Pokazad, ze lim f(z)=0.



