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Zad.l1. Zbadaj zbieznos¢ calek:

(a) (6p) OOO m(la—_:;g%dl‘, (b) (7p) fOE tg%xdx7 (C) (8p) f0§ ln\s/ig$dl’.

Zad.2. Zbadaj zbieznosé (bezwzgledna i warunkows) szeregéw:

0o _1\n+1 0o _1\n
(a) (8p+4p) Xoo, EX (b) (2p+4p) =

n=1 pn—Inn"

Zad.3. (a) (16p) Wykazaé, ze jedli liminf, o 2% > —1 to 3°°, a, jest rozbiezny.

Inn

(b) (5p) Wiedzac, ze 0, L = T oblicz

Zad.4. (a) (8p) Udowodnij, ze jesli f jest funkcja catkowalna na dowolnym skonczonym
przedziale [a, b] i okresowa o okresie 7', to

a+T

/aa+nT f(x)dx =n - / f(z)d.

a

(b) (10p) Niech f bedzie funkcja ciagta. Udowodnij, ze

/W f(sinz)dz = 2 /7r a f (sin ) d.
0

™ Jo

Zad.5. (a) (16p) Udowodnij, ze jesli f jest funkcja catkowalng i nieujemna na przedziale
la, b], to z nieréwnosci

b
/ F(t)dt > 0
wynika, ze zbiér {t € [a,b] : f(t) = 0} nie jest gesty w [a, b].

(b) (6p) Uzasadnij, ze ponizsza calka istnieje i nastepnie oblicz ja wprost z definicji

1
/ t3dt.
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