ANALIZA MATEMATYCZNA 2, WPPT (MATEMATYKA)

Kolokwium 1, grupa Q, 22 kwietnia 2004

Uwaga: nalezy formutowa¢ wykorzystywane kryteria zbieznosci szeregbéw i catek!

1. Zbadaj zbieznos¢ nastepujacych szeregow:

> 2" sinn = (=)
a ; b ;
WL ey M e
) > na) przy zalozeniu, ze Y a, jest zbiezny.
n=1

(W przyktadzie (c) nalezy udowodnié zbieznosé Yo% 1 na? lub wskazaé przy-
ktad szeregu zbieznego >°° | a, takiego, ze .02 na> jest rozbiezny).

00 > (-1 n+1
2. Niech Z ¢, bedzie iloczynem Cauchy’ego szeregu Z (—i)-l przez siebie.
n=0 n=0 "

Oblicz ¢y, ¢1, co. Czy szereg Z ¢, jest bezwzglednie zbiezny? Odpowiedz
n=0
uzasadnij.

3. Udowodnij, ze szereg Z a, o wyrazach rzeczywistych jest bezwzglednie zbiez-

n=1
ny wtedy i tylko wtedy, gdy
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meM
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o g dx
] jest zbiezna i jesli tak,

4. Sprawdz z definicji, czy catka niewtasciwa / i
-0 X
to ja oblicz.
5. Zbadaj zbieznos¢ i bezwzgledna zbieznos$é catek niewtasciwych

1)l U lnzdr
dz; b / —_—
/ \/Earctg(Qx) g (b) o (1—x)
w zaleznosci od parametru a > 0.

6. Oblicz granice
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Uwaga: w sumie powyzej wystepuje n? sktadnikéw. W razie ktopotéw z ob-
liczeniem granicy prosze zastapi¢ Y p_; przez Y. p_;. [9 zamiast 16 punktéw]

Punktacja:

zadanie 1: 19 punktow,
zadanie 2: 11 punktow,
zadanie 3: 20 punktow,
zadanie 4: 8 punktow,
zadanie 5: 26 punktow,
zadanie 6: 16 punktow.
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