WPPT (Matematyka) Analiza matematyczna 2 Kolokwium nr 2, 2 VI 2006

Grupa Q

1. Sprawdz zbieznosé¢ catek niewtasciwych:
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2. Uzasadnij, ze szereg funkcyjny
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jest zbiezny dla wszystkich x € R i ze tak okreslona funkcja f jest ciagta na R.

3. Znajdz szereg Maclaurina funkeji
fla) = / sin(t?)dt, w € R,
0

korzystajge m.in. ze znanego rozwiniecia funkcji sinus. Oblicz pochodna f(193)(0).

(Uwaga: prosze¢ nie probowaé bezposrednio obliczaé catki [ sin(¢?) dt, to si¢ nie
uda. . .).

4. Wyznacz obszar zbieznosci szeregu potegowego

S a-Cuy,

5. Udowodnij, ze dla dowolnej funkeji ciagtej f : [0,1] — R istnieje ciag wielo-
mianéw P, taki, ze P, = f na [0,1] oraz f(z) < Puy1(z) < P,(z) dla do-
wolnych x € R i n € N. Wskazowka: skorzystaj z twierdzenia Weierstrassa.
(Prostsza wersja za nieco mniej punktéw: tylko warunek f(z) < P,(z) zamiast
f(@) < Poga(z) < Po(z)).
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1. Sprawdz zbieznos¢ catek niewtasciwych:

 In(1+ x)
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2. Uzasadnij, ze szereg funkcyjny
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jest zbiezny dla wszystkich x > 1 i ze tak okreslona funkcja f jest ciggta na
1, 00).

3. Znajdz szereg Maclaurina funkcji
f(z) :/ cos(t?)dt, x € R,
0

korzystajge m.in. ze znanego rozwiniecia funkcji kosinus. Oblicz pochodng f*°V(0).

(Uwaga: prosze¢ nie probowaé bezposrednio obliczaé¢ catki [ cos(t?) dt, to sie nie

uda. . .).
4. Wyznacz obszar zbieznosci szeregu potegowego
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5. Udowodnij, ze dla dowolnej funkeji ciaglej f : [0,1] — R istnieje ciag wielo-
mianéw P, taki, ze P, = f na [0,1] oraz f(z) < Puy1(z) < P,(z) dla do-
wolnych x € R i n € N. Wskazéwka: skorzystaj z twierdzenia Weierstrassa.
(Prostsza wersja za nieco mniej punktéw: tylko warunek f(z) < P,(z) zamiast
f(x) < Poa(z) < Po()).



