Analiza Matematyczna D3
I kolokwium

1. Niech ) ,
rsmy + ysine

fla,y) = Ty
1, 2 +y* =0.

, 22 +y* £0;

(a) Zbadaé ciagtosé funkeji f.

(b) Znalez¢ wszystkie wektory a € R? wzdluz ktorych istnieje pochodna kierun-
kowa D, f(0,0).

2. Niech f(x) = ||z||, * € R?. Obliczy¢ pochodne czastkowe funkeji f (w punktach,
w ktorych istnieja), gdy || - || oznacza norme (a) euklidesowa, (b) taksowkowa, (c)
maksimum.

Znalez¢ wszystkie punkty, w ktorych funkcja z zadania 2(c) jest rozniczkowalna.

3. Znalez¢ rownanie normalnej w punkcie (1,1) do krzywej danej rownaniem uwi-
ktanym
ye* —we¥ +y — 2® = 0.

4. 7Znalez¢ macierz Jacobiego odwzorowania
flz,y,2) = (:c2 arctg(y?), ryz, v +y -+ 32)

w punkcie (2,1,0). Czy w pewnym otoczeniu tego punktu funkcja f jest odwra-
calna?

5. Funkcja h : R?\ {(0,0)} — R spelnia réwnanie Laplace’a, tzn. Ah(x) = 0 dla
wszystkich x z dziedziny funkeji h. Sprawdzié, ze funkcja

1@ =h(jrm) @B},

gdzie || - || oznacza norme euklidesowa na R?, réwniez spetnia réwnanie Laplace’a.



