Analiza Matematyczna D3
1T kolokwium

. Zmalez¢ wszystkie ekstrema lokalne funkcji f(x,y) = zy + %2 — 13,
. Obliczy¢ [[pzydrdy, gdzie D = {(z,y) : x>0, 1 < 2% +¢y* < 2}.

. Rozstrzygnaé, czy catka krzywoliniowa

wzdtuz tuku T' o poczatku w (1,2) i koncu w (2, 1), nie przechodzacym przez o$ Oy,
zalezy od ksztaltu krzywej catkowania. Nastepnie obliczy¢ powyzsza catke, jesli krzywa
[ jest krotszym z tukéw okregu x? + y? = 5 taczacych (1,2) z (2,1).

. Obliczy¢ catke
ﬁ(x +y*) dr + (2 + y?) dy,

gdzie T' jest brzegiem trojkata o wierzchotkach A = (3,2), B = (2,5), C = (1,1),
zorientowanym ujemnie.

. W calce iterowanej
2 \/ 4—y2 4
/ dy/ dx/ flz,y,2)dz
-2 0 I2+y2
zmienié¢ (na dwa sposoby) kolejnos¢ catkowania, aby otrzymac dwie inne calki iterowane.
Naszkicowaé obszar catkowania.

. * (Zadanie dodatkowe). Niech f : [0,00) — R bedzie funkcja ciagta. Udowodnié¢ wzér

1

R n—1
/.../n(R)f(xl+...+xn)da:1...d:cn:(n_l)!/o FO)tdt, R>0,

gdzie D, (R) jest zbiorem punktéw (z1, ..., z,) € R" spetniajacych z1+. ..+, < R oraz
x> 0dla k =1,... ,n. Przypomnienie z éwiczen: wzér zachodzi dla f = 1. (Uwaga:
zadanie mozna rozwiazaé na rézne sposoby, niektére sa nieuciazliwe rachunkowo. . . ).



