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WPPT, Analiza Matematyczna - Lista 6

Niech (ay,) bedzie ciagiem nieograniczonym. Pokazaé, ze istnieje podciag (an,, ) taki, ze klim ap, = oo lub
— 00

lim a,, = —oo.
k—oo

Ciag (ay,) jest zbiezny do a, a # 0. Ciag (b,) o wyrazach réznych od zera jest zbiezny do zera. Pokazad,

ze lim =
n—oo

n

Funkcja f jest okreslona na odcinku (0, 1). ZnaleZé dziedzine funkcji:

a) f(sing);  b) fna) <) f (m)

xT

Funkcja f jest okreslona i rosnaca na odcinku [a, b]. Pokazaé, ze na przedziale [f(a), f(b)] istnieje funkcja
odwrotna f~!, ktéra jest réwniez rosngca.

Znalez¢ funkcje odwrotne do funkcji:

a) f(x) =22 —2x, x> 1; b) g(x):lj_iw; c) h(z) =In(z + v1+ z2?).
x
Niech f(x) = ——. Znalez¢ fo(x) = (f o f)(x), fs(x) = (fo fo f)(x) i fu(x) (n-krotne zlozenie).
) = = Tl afe) = (7 )0), fae) = (F Fo &)1 1) ( )
Niech
1 jesli x| < 1; 2 2% jesli |x| <2
PO =00 jesti 2] > 1, = 2 jesli |z > 2.

Narysowaé wykresy funkcji:
a) (poyp)(z);  b) Wop)(a); ¢ (pod)(z); d) (Woy)(z),
d) w(@) =@ +1), d) ple) = ez +1) - 1.

Uzasadni¢ nast@puj@%e réwnosci:

1
a) cos®arctgr = b) arctgx + arctg — = gsignx, x # 0.
x

1+ 22
Sporzadzi¢ wykresy nastepujacych funkeji: a) y = arcsin(sin x); b) y = sin(arcsin ).
Wykazaé, ze:
1
a) sinh(z + y) = sinh  cosh y + sinh y cosh z; b) 1 —tgh’z = ———.
cosh”z

Na podstawie definicji sprawdzié¢, ze:

1

a) lim —— =1; b) lim v1+2z=1; ¢) lim z?=4.
z—0 1+ x z—0 T——2

z dla x€Q;

3 dla 240 Czy istnieja granice ili% flx)i mlinll flx)?

Niech f(z) = {
Funkcja h : R — R ma w kazdym punkcie « € R granice réwna 0. Czy funkcja ta musi by¢ tozsamosciowo
rowna 07

Funkcja f jest monotoniczna i lim f (%) = 0. Czy istnieje liH(l) f(x)?
T—

n—oo
Funkcja f: R +— R ma w punkcie ¢ granice rowna 0. Funkcja g : R — R jest ograniczona na przedziale

(xo — a,zp + @), a > 0. Pokazaé, ze lim f(z)g(xz) = 0.
T—T0

Dla funkcji f : B — Y i funkcji g : A — B wiadomo, ze lim g(xz) =bi lim f(g(z)) = 8. Czy musi by¢

Tr—x0 Tr—xTo
lim f(y) = 57
y—)b



