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WPPT, Analiza Matematyczna - Lista 7

. Obliczy¢ granice:

2) i 1—/cosx b) lim V1+zsing — /cosw

im ————
2—01— cos+/z’ z—0 z? ’

c) i:rrll (1—2a)tg gx

. Sprawdzi¢ istnienie nastepujacych granic:
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. Obliczy¢ granice:

VT T
— In(1 z 1
) Bim (222 ) g BOESD o (1sint)
x—00 \ T + \/5 z——co In (1 + 2"‘“) T—00 x
. Wiadomo, ze lim (V22 +z — (Az + B)) = 1. Czy moina wyznaczy¢ A i B?

Tr—00

1
1+ 22

i g(x) = \/]z] sa

. W oparciu o definicje Cauchy’ego ciaglodci funkeji pokazaé, ze funkcje f(z) =
ciagle na R.

. Funkcje |f(z)] 1 zg(x) sa ciagle na R. Czy funkcje f(x) i g(z) musza by¢ ciaglte na R?

. Funkcja f jest ciagla w g oraz f(zg) < 0. Pokazaé, ze istnieje liczba « > 0 taka, ze f(z) < 0 dla kazdego
x € (xg — a,x0 + ).

. Funkcja f jest ciagla na [a,b] oraz f(z) < 0 dla z € [a,b]. Pokazaé, ze istnieje § < 0 taka, ze f(z) <
dla kazdego x € [a, b].

. Niech f(x)=¢ 1+2-% Czy istnieje takie A, dla ktérego f jest ciaglta na R?

. Funkcja f : R — R jest wszedzie ciagla. Wiadomo, ze f(x) = 22 + 1 dla z € Q. Czy mozna wyznaczy¢

f(V2)?

Dla z € (0,1) okreslmy za Ri funkej 0 da og@
. Dla z € (0,1) okre$lmy za Riemannem funkcje r(z) = % dla ©=LeQ NWD(pq) =1
Pokazaé, ze r(X) jest ciagta w kazdym punkcie niewymiernym i nieciaglta w kazdym punkcie wymiernym.

. Funkcja f : [0,1] — [0, 1] jest ciagla. Pokazaé, ze istnieje punkt £ € [0,1] taki, ze f(£) = £ (taki punkt
nazywamy punktem stalym funkcji f). Czy funkcja ciggla f musi mie¢ punkt staly, jesli:

a) f:[0,1] — [0,2]; b) f:[0,1] — [1,2]?

. Pokazaé, ze jedli funkcja f jest ciagla na pdlprostej [0,00) i ma skonczona granice lim f(z), to f jest
r—00

ograniczona na [0, 00).



