Funkcje analityczne Lista 6

Na wyktadzie udowodnimy, ze

['(z) = lim i’ ::<w“fh1+%wzﬂ> , 2€C\{0,-1,...}, (1)

n—oo z(z+1)...(z2+n) Pt
sin(mz) = mi[l (1 — Z—Z), z € C. (2)

We wzorze (1) liczba 7 jest staly Eulera, v :=limy, oo(1+ 3 + ...+ + —Inn) = 0,577.. ..

89. Korzystajac z (1) oraz (2) uzasadnij, ze

T
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90. Korzystajac z (2), wyraz za pomoca funkcji elementarnych
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91. Uzasadnij, ze

i 1 mcosh(mz) 1
—n?+ 22 ~ 2zsinh(mz) 222

Dla jakich z zachodzi ta réwnosé¢?

92. Napisz ogdlna postaé funkeji catkowitych (uzywajac iloczynu nieskoniczonego i czynni-
kéw Weierstrassa), ktora maja jednokrotne zera (tylko) w punktach

(a) 1,3,5,7,...;
(b) In1,In3, In3, Ing, ...;
(c) exp(1), exp(3), exp(3), exp(3), ...

93. O Sprawdz, ze dla ustalonego (b))%, € (> wzor f(z) = >, brz" okresla funkcje
holomorficzna na D(0,1). Wywnioskuj stad, ze dla 1 < p < oo zbiér

Az{(%)ig:nzZ,S,éL,...}Cf”

jest liniowo gesty w P. Wskazowka. Twierdzenie o zerach funkcji holomorficznych,
postaé (£P)*.



