Oto co trzeba koniecznie wiedzie¢/znaé:

Wilasnosci i definicje podstawowych funkcji: exp, sin, cos (z wykladu i te
wymienione w zadaniach 2-11), funkcja gamma Eulera (definicja i wla-
snosci z zadania 84abce)

Homografie: definicja i podstawowe wlasnosci (62 1 uwaga przed tym za-
daniem, 63);

Pochodna zespolona, funkcja holomorficzna — definicje, podstawowe wta-
snosci, réwnania Cauchy—Riemanna (w ktérejs$ z wersji);

Indeks punktu wzgledem drogi — definicja i podstawowe wlasnosci (opisane
w twierdzeniu na wykladzie);

Twierdzenie Cauchy’ego dla zbioru gwiazdzistego i wnioski (np. twierdze-
nie o funkcji pierwotnej, wzor Cauchy’ego, rozwijalno$¢ funkcji holomor-
ficznych w szereg potegowy);

Twierdzenia: Morery, o zerach, klasyfikacja osobliwosci;
Wtiasno$é¢ sredniej, zasada maksimum i zasada maksimum moduluy;
Nierownosci Cauchy’ego, twierdzenie Liouville’a

Twierdzenie o odwzorowaniu otwartym/odwrotnym np. w takiej uprosz-
czonej wersji: ) - obszar, f € H(Q), [ # const = f(Q) jest otwarty,
ponadto jesli f jest réznowartoSciowa, to funkcja odwrotna jest holomor-
ficzna.

Twierdzenie o residuach, lemat Jordana (zadanie 51);
Twierdzenie Rouché

Twierdzenie o holomorficznych odwzorowaniach dysku (w wersji uprosz-
czonej: jesli f : U — U jest holomorficzng bijekcja dysku, to f jest pewna
homografia, nie trzeba pamietaé jej konkretnej postaci);

Szeregi Laurenta: definicja, twierdzenie o rozwijaniu w szereg Laurenta;

Zbiezno$é niemal jednostajna: definicja i twierdzenie: jesli f, € H(Q)
zbiegaja niemal jednostajnie do funkeji f, to f € H(Q) oraz fy(lk) — f0)
niemal jednostajnie dla k =1,2,.. ..

Iloczyny nieskonczone: czynniki Weierstrassa (E),), twierdzenie o istnieniu
funkeji catkowitej o zadanych zerach (wystarczy uproszczona wersja, np.
taka: jesli (z,) C C jest ciagiem bez punktéw skupienia, to istnieje funkcja
catkowita, ktéra ma zera tylko w punktach z,, przy czym krotnosé¢ zera o
jest réwna liczbie wystapien « w ciagu (z,,)) oraz twierdzenie Weierstrassa
o rozktadzie funkcji catkowitej na czynniki

Twierdzenie Riemanna

...oraz podstawowe pojecia niezbedne do zrozumienia powyzszych twier-
dzen (np. do twierdzenia o residuach trzeba wiedzieé, co to jest biegun,
funkcja meromorficzna, residuum, a takze co to jest catka wzdtuz drogi,

itd.)

Wypisanych powyzej twierdzen (zadan) nie trzeba umieé¢ dowodzié.

Ponadto nalezy koniecznie umieé liczy¢ catki za pomoca twierdzenia o resi-
duach (i lematu Jordana): czyli przede wszystkim calki jak w zadaniu typu 76,
ale tez np. 50. Zadanie ,typu 76e lub 50” oznacza, ze jest podany kontur, po
ktérym nalezy catkowac.



