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150. Niech f € Rj,) i niech g bedzie funkcja ograniczona na [a, b]. Zbiér B={xz € [a,b] : f(x) # g(x)} ma
te wlasnosé, ze dla kazdego € > 0 mozna go pokry¢ skonczong liczbg odcinkéw domknietych zawartych

b b
w [a,b], ktérych laczna dlugo$é jest mniejsza niz e. Pokazaé, ze g € Rigp) 1 [ g(x)da = [ f(z) dx
a a

Zatézmy, ze funkcja f € R, p). Zdefiniujmy
{ 0 gdy f(z)>0,

151.
f@) edy f(z)>0, . _
fHa) = i (@)=
0 gdy f(z) <0, f(z) gdy f(z)<0.
b b b
Pokazaé, ze ft € Ry i f~ € Rpg ) oraz /f(x) dx = /f+(a:) dﬂc—l—/f_(x) dx.
b
152. Zalézmy, ze f jest funkcja nieujemna na [a,b] oraz /f(x) dx = 0. Pokazaé, ze w kazdym punkcie

xo € [a,b], w ktérym f jest ciaglta mamy f(xzq) = 0.
b

Zatézmy, ze f € Clqp) 1 f nie jest stata na [a,b]. Pokazac, ze jedli /f(x) dr = 0, to istniejg punkty

153.
r1, 22 € [a,b] takie, Ze f(x1) - f(x2) < 0. Czy teza zachodzi, gdy f € Rjq 7

Zalézmy, ze f € Clqy). Pokazad, ze dla kazdego podziatu P odcinka [a, b] istnieje taka suma Riemanna

154.
b
o(f.P.8) 1o o P.6) = [ (@) d.
155. Wykresli¢ funkcje:
a) f(z) = /sign(sint)dt; b) g(z) = /t[t]dt, x> 0.
0 0
156. Funkcja f € Rj,p i f(z) > 0. Pokazaé, ze funkcja F(x) = /f(t)dt jest niemalejaca na [a, b].
0
g(z) dt cosx
. _ . _ ) . s
157. Niech f(x) = O/ TArT gdzie g(z) = b/ (1 +sint®)dt. Obliczy¢ f'(r/2).
158. Obliczy¢ granice:
. 2
x (f 6t2dt>
0

1
a) lir%f/costht, b) lim —
x—0 ) Tr— 00 f@2t2dt

0

Niech f € Rj_, q). Dowied¢, ze jesli f jest fukcja nieparzysta, to [ f(x)dz = 0. Jesli natomiast f
—a
2 [ f(z)dz. Korzystajac z tych faktéw obliczy¢ calki

159.
jest funkcja parzysta, to [ f(z)dx =
1/2 . - /2
I+ 3 sin |z
a) / In = CE5dm; b) / cos® zes 1ol dy,
—1/2 —m/2
5 5
160. Zakladajac cigglosé funkeji f pokazaé, ze: a) [ f(sinz)dx = [ f(cosz)dz;
0 0
s Uy ™ %
b) [ af(sinz)de =5 [ f(sinz)dr; ¢) [ zf(sinz)de == [ f(sinz)da.
0 0 0 0
161. Uzasadnié¢ rownosci:
1 1 e
b) fe”zdx—l—f\/lnxdx =e.
1

/4
a) [ tgzdr + [arctgzdr = 7;
0 0 0



