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Wyznaczy¢ objetos¢ bryty B jesli:
a) Podstawa bryly B jest kolo o promieniu r a réwnolegle przekroje bryly B, prostopadte
do jej podstawy, sa kwadratami.

b) Podstawa bryty B is obszar {(z,y) : 22 < y < 1}. Przekroje bryty B prostopadie do
osi Oy sa trojkatami réwnobocznymi.

71 1
Pokaza¢, ze dla naturalnych n > 2 mamy 2T =
xn (n—1)2
T d 1 (2n — 3)!
Niech I, = /(14_22) n € N. Pokazaé, ze dla n > 2 mamy I, = g . h
[e.@]
Dla n € N okredlmy I'(n) = /e*xxnfldx. Pokazaé, ze I'(n) = (n — 1)\
0
Zbadaé zbieznos¢ calek:
1 3 00 00 00 00
arc sin z dz Inx sinz 3 dx
/ V1—22 70 /:L‘hl:L‘ 1+x2d$; / \/de; /1+exdx; \/Eew;
0 v 1 0 0 0 0
1 R [ n(1 + sin 2 I si
sm( /x)da:; / _dx ; / n( .—}— sin x)dx; /smxdx (@ €R).
Vv x+sinx +tgx | x®
0 0 0 0

—T

Obliczyé¢ objetosé bryly otrzymanej z obrotu dookota osi Ox krzywej y = e | sin x|,

x> 0.

(e 9]

Pokazadé, ze calka / sin(z?)dx jest zbiezna. Wywnioskowaé stad, ze warunek xlirrolo f(x)=0

1
0o

nie jest warunkiem koniecznym zbieznos$ci calki / f(x)dx.

a

Niech f bedzie funkcja ciagta na polprostej [1,00). Pokazaé, ze jesli calka /f(x)da: jest

zbiezna, to réwniez calka / f (wQ)dw jest zbiezna. Czy ze zbieznosci calki niewlasciwej
1

/f(x)dw musi wynikaé¢ zbieznosé catki /f(xQ)dx?

Korzystajac z kryterium Dirichleta zbadaé¢ zbieznosé catek:

OO] oo
/Hcoswdaﬁ; /cosa:dx (o > 0).
x e
1 1
f(z)
Niech f, g € Cp,o0) 1 niech g(x) > 0dlax >172. Zal6zmy, ze istnieje granica Ihrgo (@) = 0.

oo
Pokazaé, ze zbiezno$é¢ catki / g(z)dzx implikuje bezwzgledna zbieznosé catki / f(x)dx
0

O funkcji f wiadomo, ze: jest dodatnia na pélprostej [0,00), istnieje wladciwa granica
o0

lim zf(z) oraz catka [ f(z)dz jest zbiezna. Pokazaé, ze wtedy lim xf(z) = 0.

Tr—00 T—00



