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Wyznaczy¢ granice
4 2 1

d n
a) lim PeinZ dz, b) lim 733, ¢) lim (1 + f) dx.
n—:o0 X n n—oo 1 —+ x2n n—oo n
1 0 0
Wyznaczy¢ dziedziny zbieznosci punktowej szeregdw:
[z gt >z 2. sinnx
— = ;b — .
WG m) vine 98

n=1 n=1

Zbadac jednostajng zbieznosé szeregéw na podanych zbiorach:
o0

) SRR b)Y st 0<a< oo o S LB IR oy

1,20
=1 1+nfz n=1 n=1 n
> 1

Pokazaé, ze funkcja f(x) = nzz:l w2 jest ciagla na zbiorze R \ N.

> x
Czy funkcja f(x) = Z(—l)" sin — jest ciagla na przedziale [2,2014]?

n

n=1

Niech (a,,) bedzie ciagiem monotonicznie zbieznym do zera. Pokazaé, ze g(x / Z an sinnt dt

jest funkcja rézniczkowalna na [7/21, 7w /12] i wyznaczyé ¢'(z).

Wyznaczy¢ obszary zbieznosci i zbieznosci jednostajnej szeregéw potegowych:

a) Y o b)Z(Hn) (+2)"; c)Z(1+2+~~+n>x,

n=1 n=1

d) i %x”; e) i 7[3 + (;l)n]nx", f) i 2%3:”2; g) i a:i" sin 2%

n=1 n=2 n=1 n=1
& x2n e e 2n
Wyznaczyé¢ promienie zbieznosci szeregéw E (l — JUZ"“), E 22" oraz E —
n! n
n=0 n=0 n=0

(o)
Szeregi potegowe Z anpz™ i Z b,z™ majg promienie zbieznosci Ry i Rs, odpowiednio. Co mozna

n=0 n=0
oo
powiedzie¢ o promieniach zbieznosci szeregdéw a) g (an + by) g anbpz"”
n=0 n=0

Korzystajac z twierdzen o rézniczkowaniu i/lub catkowaniu szeregdéw potegowych znaleZé sumy
szeregow:

~n+2 = (- = 1 _ = 3"
a) ; e D) HZ:O (2n 4 1)3n’ ¢) —n(n+1)7 n;
(3n—1)

o0

°) Lo @2n— 18"

1
=1
Napisaé Szeregl Maclaurina nast@puJ@cych funkcji i okresli¢ ich przedzialy zbieznoéci:

2 J@) = 2 by f<z>:<1_xiﬁ)2; 0) flz) =5 ) f(z) = (2= 2)In(1 +2)

1+a3
Obliczyé: a) £(0) i £2(0), gdy f(z) = 8+Lg;
x
_ x+1
b) fEV(=1)1 f)(=1), gdy f(z) = Eror_3
) z+1
c) fEY(=1) 1 f®)(-1), gdy f(z) = x4
x oo _1)nx2n+1
Pokazaé, ze dla kazd R gy G
okazac, ze dla kazdego r € K mamy /e nzzo (2n + D!



