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223. Korzystajac z szeregéw Maclaurina funkcji elementarnych oraz twierdzen o rézniczkowaniu i/lub
calkowaniu szeregdéw potegowych wyznaczy¢ sumy szeregdw:
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224. Funkcje .
(-1 oy
Jp(l‘) = Z Py )
= nl(n +p)! (2)

gdzie p € NU {0}, nazywamy funkcja Bessela rzedu p. Pokazaé, ze
a) Jy = —Ji; b) J), = 5(Jp-1 — Jpt1), p>1;
¢) 22 J)) +aJ) + (2* — p?)J, = 0.

225. Pokazaé, ze

takze dla —1 <z < 0.

226. Niech g(x Z bpx™, |x| < 1, iniech b, > 0. Pokazaé, ze wtedy
n=0
Z by = hm g(x) (a granica jest wlasciwa lub niewlasciwa).

227. Korzystajac z zad. 226 1 réwnoéci d—(arc sinz) = (1 — 22)7Y/2 pokazaé, ze
x

> (M

n=0

228. Zalézmy, ze f jest funkcja okresowa o okresie 27 i f € R_y 5. Pokazac, ze wtedy

7a f(z)dx = /Trf(x)dx
—n+ta Zn

dla kazdego a € R.
229. Wyznaczy¢ szeregi Fouriera funkeji okresowych o okresie 27, okre$lonych na [—m, 7] w nastepujacy
sposdb:
-1, gdy «x¢€(-m0)
a) f(z) = —|z[+m; b) f(z) = 1, gdy xe(0,m)
0, gdy ze€{-m0,7x}

230. Obliczy¢ sumy szeregdw

1
b)zm.

n=1 n=0

231. Zalézmy, ze f jest funkcja okresowa o okresie 27 i f € R_y 5. Pokazac, ze

JU@ = Su@Pde=n Y (a2 +12)

k=n+1

—T

gdzie S, (z) jest n-ta suma czesciowa szeregu Fouriera funkcji f.



