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Wyznaczyé szereg Fouriera funkcji f(z) = o2 na przedziale [—m, rr]. Nastepnie uzasadnié¢ réwnosci

oo n+l 2 ) 001 7'(2
z:: 12 ] ;F:%'

PokazalisSmy, ze dla « € (—7,7) mamy

sin nx
1Smnw
=2 g ”Jr

n=1
Korzystajac z tej réwnosci wyznaczy¢ szeregi Foriera funkcji 22, 2 i 2* na przedziale (—m, 7).

Niech f € Ri_x x]. Jaka szczegblna wlasnos¢ ma szereg Fouriera funkcji f, jesli spetnia ona warunek

a) fle+7)=—f(x), b)flat+m)=[f(2)?

Niech f bedzie funkcja okresowa o okresie 2. Zatézmy, ze f’ € Ri_, ). Pokaza¢, ze wspotczynniki
Fouriera a,, i b, fukcji f spelniaja wtedy warunki

lim na, =0 i lim nb,, = 0.
n—oo n—oo

Napisa¢ réwnosé Parsevala dla funkcji

1 edy 2| <85
J@) = { 0 gy pB<lz|<m.

Nastepnie wyznaczy¢ sumy szeregdw

o0 .
Z sin® ng . Z cos? nf3
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Niech D, («) bedzie jadrem Dirichleta. Pokazaé, ze

a) dla a € [—m, 7]\ {0} X
sin (n + 7) «Q

Dy(a) = ——2—
(@) 2sin§
b) dla a € [—m, 7]\ {0}
i 1
D,(a) = % + 5 cosna,

c)dlaae (—m )\ {0}

i 1
D,(a)= smana + g(a) sinna + 5 cosna,

1 1
gdzie g(a) = 7T o Nastepnie pokazad, ze jesli okresli¢ g(0) = 0, g(—m) = L i g(m) = —
g3 2 «a

to g jest funkcja ciagla na [—m, 7.

3|~

2
Niech f bedzie funkcja o okresie 27, okreslong na przedziale [0,27] wzorem f(z) = <7T — x) .

2
S()(SC) + Sl(SC) + -+ Sn(x)
n+1

Wyznaczy¢ $rednie arytmetyczne o, (x) = ciggu sum czedciowych

szeregu Fouriera funkcji f.

Niech f bedzie funkcjg okresowa o okresie 27 i niech f € Ri_; ). Pokazaé, ze jedli K,(a) jest
jadrem Fejéra, a (o,,) jest ciagiem érednich arytmetycznych ciagu (S,) sum czeSciowych szeregu

Fouriera funkcji f, to
™

oula) = - [1#(o+ )+ o - ) Kn(a)do.
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