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Podaé przyklad funkcji f : R? — R oraz punktu (g, o) takich aby W (xg,9) = 0, a funkcja f:

a) miala w punkcie (zg, yo) min. lokalne,
b) miata w punkcie (zg,yo) max. lokalne,
¢) nie miala w punkcie (z9,yo) ekstremum lokalnego.

F(P)—-G(P
Wyznaczyé F', Jr oraz odwzorowanie afiniczne G dla ktérego lim M

— 0. iedli
PSPy |P - Py » JOsT

22+ y+22
F(z,y,z)=| cos(z+y+2) |, Py=(1,-1,0).

eTYZ

Przypomnienie: Odwzorowanie T : R” — R™ postaci T'(P) = Uy + A(P — FPy), gdzie Uy jest stalym
wektorem w R™, A jest stalg macierza wymiaru m x n, a Py jest stalym wektorem w R™ nazywamy

przeksztalceniem afinicznym.

Wyznaczyé F' oraz Jp:

T COS 7 COS (p sin
7 COS P
a) F(r7<p)=[ _ ] b) F(r,p,h)=| rsing |, ¢ F(r,py)=| rsinpsing
rsin @ N s
7 COS

Niech F' : R™ — R"™ bedzie odwzorowaniem ciaglym i odwracalnym na zbiorze zwartym S. Pokazad,
ze F~1 jest ciagle.

Niech odwzorowanie F : R? — R? bedzie okreslone wzorem

e” cosy 1

e*siny

lr(a% y) = [

a) Pokazaé, ze F jest lokalnie odwracalnym odwzorowaniem na R2.

b) Niech Dp = S, = {(z,y) : ¢ <y < ¢+ 27}. Wyznaczy¢ Op.

¢) Na Op wyznaczyé funkcje F~1.

Niech F: R" — R" i G : R® — R" beda odwzorowaniami majacymi ciagle pochodne czastkowe.
Zdefiniujmy H = F o G. Pokazaé, ze

a(hlahﬂa-~~7hn) _ a(j&yjba"'vfﬁ) . 8(917927"'79n)

O(ur,ug,. .., up)  O(x1,T2,...,%y) O(ur,ug, ..., up)

Niech H(U) = (F o G)(U). Wyznaczyé¢ H'(Uy), jesli

w COoS U Sin v

x2+y2 -
F(z,y,z) = z , G(u,v,w) = | wsinusinv |, Uy = (5, 5,2) .
2 +y? W CoS v

Odwzorowanie

Flay) = [ u(, y) ]

v(z,y)
nazywamy analitycznym na zbiorze S, jesli na S ma ciagle pochodne czastkowe oraz
Uy = Uy, Uy = —Vg.

Udowodnié, ze jesli Jr # 0 na S, a F jest tam odwracalne i analityczne, to F~! jest analityczne
na F'(S).

Odwzorowanie F' : R® — R™ ma ciagle pochodne czastkowe. Zalézmy, ze Jp # 01 F~1 = G.
Pokazaé, ze jesli U = F(P) i P = G(U), to

O(ur, U, ..., Up) . O(x1, @2, ..., Ty)

=1.
a(mlamQa"'axn) a(u17u27"~,u’n)




