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ZnaleZ¢ réwnanie stycznej w punkcie (1,1) do krzywej danej réwnaniem uwiklanym
ye® —zed +y— a2 =0.
W poblizu punktu (1, 1) narysowaé fragment krzywej yz3 + ry* = 2.
Niech u = u(z, y) bedzie okreslona na pewnym otoczeniue punktu (1,1) przez warunki
22yu + 2zy*u® — 32320 =0 1 w(1,1) = 1.

Wyznaczy¢ réwnania plaszcezyzny stycznej i prostej normalnej w punkeie (1,1,1) do powierzchni
u=u(z,y).

Niech u = u(z,y, z) bedzie okre$lona na pewnym otoczeniu punktu (1,1,1) przez warunki
22y5 220 4 2yt — 323 22u =0 1 w(1,1,1) =1

Wyznaczy¢ ug(1,1,1), uy(1,1,1) i uz(1,1,1).

Zalézmy, ze odwzorowanie F' = (f,g,h) ma ciagle pochodne czastkowe na pewnym otoczeniu
punktu Py = (xo, Yo, 20, o, Vo). Niech F(Py) = 0 i niech w punkcie P,
a(f,g,h
(f.9,h) 20,
Ay, z,u)

Czy warunki
F(]," Y, z,u, U) = 07 y(.ro,’l)o) = Yo, Z(l‘(), UO) = 20, U(.TO,UO) = Uo

wyznaczaja y, z 1 u jako funkcje zmiennych x i v, majace ciagle pochodne czastkowe na pewnym
otoczeniu punktu (zg, v)? Jedli tak, to wyznacz pochodne czastkowe pierwszego rzedu tych funkeji
jako stosunki odpowiednich jakobiandw.

Uzasadnic¢, ze gradient funkcji rézniczkowalnej jest prostopadly do poziomicy tej funkcji.
Uzasadnic¢, ze uklad

e’cosy + e*cosu + e'cosw + x = 3
e“siny + e*sinu 4+ eYcosw =
e“tgy + eftgu 4+ e'tgw + =z =

O =

okresla wokét punktu (0,0, 0) funkcje w, v i w zmiennych x, y i z. Wyznaczy¢ u. (0,0, 0), v, (0,0, 0)
i w,(0,0,0).

Wyznaczy¢ ekstrema funkeji uwiklanej y = f(z) okre$lonej réwnaniem:
a) 2’+yf=at+yt b)) (@?+y°)?=202"-y?).
Zmalez¢ ekstrema warunkowe funkcji f przy zadanym warunku

1

5?
b) f(z,y) = —% + 32y + y? przy warunku x? + y? = 13.

a) f(x,y) = =+ y przy warunku s + 7 =

Tty
2

wyznaczajac minimum warunkowe funkcji f(x,y) = %(x” + y™) przy ograniczeniu x + y = 7.

Niech n > 1, x > 01y > 0. Udowodni¢ znang nam nieréwnosc¢ 5 Y > ( ) tym razem

n
Pokazaé, ze jesli x; > 0,i=1,...,n, oraz Y x; = na, dla pewnej dodatniej liczby «, to
i=1

T < n a?.
Z J 2

1<i<j<n



