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Algebra F2 - Lista 11
WPPT, kier. fizyka, I rok.

Uzasadnié, ze wektory @ = (u1,us,us,ug), ¥ = (v1,v2,v3,v4), W = (w1, wy,ws, wy) € E* sa
ortogonalne wtedy i tylko wtedy gdy
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jest macierza diagonalng. Co mozna powiedzie¢ o i, v, W, gdy A jest macierza jednostkowg?
Napisa¢ podobny fakt dla m wektoréw w przestrzeni E™.

Zastosowaé¢ wynik z poprzedniego zadania aby sprawdzi¢, czy podane wektory sa ortogonalne
(ortonormalne) w podanej przestrzeni euklidesowej

(a) V=E* @=(1,-1,2,0),7=(2,4,-1,2),% = (3,-1,-2,-2)

(b) V=E° u=(1,0,2,—-1,1),7=(1,1,0,2,1),w = (0,—1,1,1,—1)

Znale7¢ baze ortonormalng B przestrzeni liniowej

(a) V =1in{(0,1,-2,1),(3,0,—1,1)} C E*,

(b) V =1in{(0,0,1,1),(0,1,-2,1),(3,0,—1,1)} C E*.

Znalez¢ wspolrzedne wektora (3,1, —3,2) w bazie B.

Zortogonalizowa¢ wektory w podanej przestrzeni euklidesowej

(a) {(1,0,0,1),(0,1,0,1),(0,0,1,1)}, E=E*

(b) {(1,0,2,-1),(1,1,3,1),(1,3,3,2)}, E=E?

(c) {22+ 1,22 — 1,z + 1}, E = Ry[z], gdzie iloczyn skalarny jest dany wzorem

(pg) = / p(z)q(z)dz

(d) {sinz,sin®z,sin®z}, E = C([0,7]), gdzie iloczyn skalarny jest dany wzorem

/ f(z ) cos z dx

Podany zbiér wektoréw uzupelni¢ do bazy ortogonalnej przestrzeni euklidesowej V.
(a‘) {(1’()’1)0)7(0’17071)}7 V:E4

(b) {L,z}, V=Rs[z], (p,q) =p(-2)q(=2) +p(=1)q(-1) +p(1)q(1) + p(2)q(2)
(c) {1,z +1}, E =Ry,

(pq) = / p(z)a(2)dz

(d) {sinz,sin®z,sin®*z}, E = C([0, gdme iloczyn skalarny jest dany wzorem

/ f(z ) cos x dx

Zad.6 * Czy podany zbior wektorow tworzy uklad ortogonalny w przestrzeni euklidesowej V'?

(a) {sinz,sin2z,sin3x,...}, V = C([0,n]), gdzie iloczyn skalarny jest dany wzorem

2= [ o

(b) {cosz,cos2zx,cos3x,...}, V =C(]—n,]), gdzie iloczyn skalarny jest dany wzorem

(Fo)= [ @) da



