Algebra F2 - Lista 1
WPPT, kier. fizyka, I rok.

Zad.1l Sprawdzi¢, czy podane zbiory sa przestrzeniami liniowymi
(a) V.={p € Rufz]: p(3) =1}, W ={p € Rylz]: p(3) = 0}
(b) V ={p e R[z]: 2p(z) = p(2z)}, W ={p € R[z]: p(0) =0V p'(0) = 0}
(c) V={f € C[R): f jest rozniczkowalna}, W ={f € C(R): f jest niemalejaca}
(d) V={a=(a1,az2,...) € R®: lim a, istnieje},
n—oo
V ={a=(ay,as,...) € R*®: lim a, =1}
n—roo

Zad.2 Zbada¢ liniowa niezalezno$¢ zbioru wektoré6w w przestrzeni liniowej V:

(a) V=R[z], A={2®+2+1,2% 1,222+ 1},
B={z'-a3+22—o+ 1,23+ 4,28 -2 +z,2t + 23+ 22 + 2+ 1}

(b) V =0([0,2r]), A= {l,sinz,cosz}, B = {cos(2z),sin’z,cos®z}

(¢c*) V=C(R), A= {sinz,sin(2z),...,sin(10z)},
B = {cos'%(x),1, cos x, cos(2z), . .., cos(10x)}

Zad.3 Sprawdzi¢, czy podane zbiory wektoréw sa bazami wskazanych przestrzeni liniowych:
(a) V= R2[$]7 B = {{E + 1,.’22 + 2$,$},
(b) V =Rslz], B={2®+1,2%+2x,2% -2},
() V= {peRyla]: p(2) =0}, B ={o—20(—2),0% -2},
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Zad.4 Uzupelnié¢ podane zbiory do bazy przestrzeni liniowej V'
(a) V=R3 A={(1,3,4)}.

(b) V =Rsfz], A={z,a2®—1}

() V={(z,5,2): 2 —y+32=0}, A={(1,1,0)}
Zad.5 Znalei¢ bazy i podaé wymiary podprzestizeni liniowych T

(a) W ={peRs[z]: p'(z) = xp"(x)}

(b) W = {p: Rs[z]: p'(z) = 0,p(—1) = 0}

(c) W= {2 = (z1,22,...) € R®: Iyen Yooy o = 0}

(d) W ={peR[z]: p(4) =p(2) =0}

Zad.6™ Wektory i, v,
U X U, U X W,

g &

€ R? sg liniowo niezalezne. Zbadaé¢ liniowa niezalezno$é wektorow
X .

Zad.7* Niech zg,21,...,z, € R beda parami rézne (tzn. z; # x; dla i # j). Pokaza¢, ze wielomiany

r —x;

Wi(z) = ]] -, dlak=0,1,...,n,

stanowia baze przestrzeni R, [z]



