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WPPT, kier. �zyka, I rok.

Zad.1 Napisa¢ macierze AL podanych przeksztaªce« liniowych przestrzeni R2 i R3 w bazach ich
wektorów wªasnych (o ile takie bazy istniej¡)

(a) L(x, y) = (4x+ y, 3x+ 2y)

(b) L(x, y) = (2x+ 2y, x+ 3y)

(c) L(x, y, z) = (x+ 3y, 3x− 2y − z,−y + z)

(d) L(x, y, z) = (x+ 2y + 3z, x+ 2y + 3z, x+ 2y + 3z)

Je±li istnieje taka baza, obliczy¢ (AL)
n.

Zad.2 Przeksztaªcenie liniowe L : R2 → R2 speªnia L(1, 1) = (−1,−1), L(1, 2) = (2, 4). Obliczy¢
L50(1, 0), L−1(0, 1).

Zad.3 Przeksztaªcenie liniowe L : R3 → R3 speªnia L(1, 1, 0) = (1, 1, 0), L(0, 1, 2) = (0, 1, 2),
L(1, 0, 1) = (2, 0, 2). Obliczy¢ L10(1, 0, 0).

Zad.4 Znale¹¢ warto±ci i wektory wªasne macierzy (osobno rzeczywiste i zespolone)

(a)

[
0 1
1 0

]
(b)

[
2 -3
1 1

]

(c)

 1 2 3
1 2 3
1 2 3

 (d)

 2 -1 2
1 0 2
-2 1 -1


Zad.5

∗ Uzasadni¢, »e warto±ci wªasne rzeczywistej macierzy dodatnio okre±lonej s¡ dodatnie.

Zad.6
∗ Uzasadni¢, »e wektory wªasne macierzy

 3 0 1
0 2 1
1 1 -1

 s¡ prostopadªe.


