32.

33.

34.

35.

36.

37.

38.

LISTA 4

Wykazaé, ze
2

lim (14 =)" = ¢€”.

Jim (14 )" =e
Wsk. Bada¢ granice modutéw i argumentow.
Obliczy¢: (w punkcie f) wzia¢ wartosé gtéwna (—1)77)
a) cos(—10i); b) sin(F + i); c) Log(V/3 +1);
d) Log(—10i); e) (1+ /305 f) log[(—1)7].

Korzystajac z zaleznosci:

eZZ + 6712 ) 612 _ e*’LZ
——, sinz=——"-—
21

oraz z wlasnosci funkcji wyktadniczej udowodni¢ wtasnosci funkceji trygonometrycznych:

COS 2 =

cos’ z +sin? z = 1;
cos(z + w) = cos z cosw — sin zsinw; sin(z + w) = sin z cos w + cos z sin w;
cos(z + 2km) = cos z, sin(z + 2kw) =sinz, dla k € Z;

COSZZO@ZZ%—G—/C?T, kezZ, sinz=0«<z=kn, keEZ

Zmalezé czes¢ rzeczywista i urojona funkeji cos z oraz sin z oraz pokazac, ze istniejg liczby
zespolone z takie, ze |cosz| > 1, |sinz| > 1.

Pokaza¢, ze nie dla wszystkich z,w € C mamy
log(zw) = log z + log w,
ale dla wszystkich z,w € C mamy
Log(zw) = Logz + Logw.
(suma kompleksowa)
Zdefiniowa¢ funkcje wieloznaczna Sin™'z nastepujaco:
w € Sin'z <= sinw = 2.

Pokazac, ze
Sin~'z = —iLog(iz & V1 — 22).
Znalezé Sin~'(1/v/2).

Zdefiniowa¢ funkcje wieloznaczna Tg 'z nastepujaco:
we Tg 'z = tgw = 2.

Pokazac, ze

1 141z
Tg 'z = —Log——
R

Niech z =€, gdie —% < 6 < 2. Pokaza¢, ze

z # +i.

1 cos 0

Tg™'(e") = - (log|

, T
% 0| —|—z(2n7r+§))

1 4 sin
i wywnioskowa¢ stad, ze
s

Re(Tg *(e")) = {nm + 1

:n € L}



