Funkcje analityczne Lista 6

Na wyktadzie udowodnimy, ze

o

smwz-wzH 1—— 2eC (1)

S 1
t == 7 2
wetg Tz z+§ (z—n+z+n>’ zeC\ (2)

o0

Z Z_nQ, z€C\Z. (3)

sm Tz

97. Korzystajac z (1), wyraz za pomoca funkcji elementarnych
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Dla jakich z zachodzi ta réwno$¢? Wsk. wzdr (2).
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100. Niech F(z) = > 7 fn2", gdzie (f,) jest ciagiem Fibonacciego okreslonym wzorami
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(a) Sprawdz, ze szereg okreslajacy F' ma dodatni promien zbieznosci.
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(b) Uzasadnij, ze 22F(2) + 2F(2) = F(z) — 1, czyli F(2) =

! ;O). Oblicz to residuum
1—2z—22%)

obliczajac residua w pozostatych biegunach oraz granice

(¢) Z ogdlnej teorii wiemy, ze f, = res (z"“(
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gdzie Cg(t) = Re", t € [0, 27].
Uwaga. Zwykle uzywalidmy twierdzenia o residuach do obliczania calek. Tutaj postepujemy odwrotnie: obliczamy bezposrednio
catke i z twierdzenia o residuach dostajemy residuum.
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Uwaga na osobliwosé¢ (pozorng) w 0.

101. Oblicz



