LISTA 3
CALKI POWIERZCHNIOWE NIEZORIENTOWANE

1. Obliczy¢ catki powierzchniowe niezorientowane po wskazanych ptatach:
a) [[(z*+y?)dS, ¥ — sfera 2?2 +y* + 2° = R%
by
b) [[zzdS, ¥:xz =wvcosu,y =wvsinu,z=0v,0<u<m3<v<4
5
c) [f(zy+xz+yz)dS, ¥:z=+22+y2, 2*+y>? < R?* z>0.
b
2. Zmalez¢ masy podanych ptatéw o wskazanych gestosciach powierzchniowych:
a) 2=V R? —? _y27 U(l’,y,Z) =z
b) 2= VIETF, 2 <1, o@,y,7) = VIET T 7
3. Znalez¢ potozenia $rodkéw masy podanych jednorodnych ptatow:
a) szescienne pudetko o krawedzi a otwarte od gory;
b) czesci sfery 22 + y? + 22 = R? lezacej w pierwszym oktancie uktady wspotrzednych;
c) z=2y/a2+y? 2<z<6.
4. Obliczy¢ monmenty bezwtadnosci podanych jednorodnych ptatow wzgledem wskazanych
0si:
a) sfera o promieniu R i masie M wzgledem $rednicy;
b) powierzchnia o$miodcianu |z| + |y| + |z| = a, 0 masie M wzgledem osi Oz;
¢) powierzchnia boczna walca 2%+ y*> = R?, —H < z < H o masie M wzgledem osi Ox;
Odpowiedzi.

1. a) $7RY; b) 0; ¢) R*V2/2.
2. a) 7R3 b) 47/3.
3.a)z.=y.=0, z. =2a/5;b) . = y. = z. = R/2 (Wsk. Oblicza¢ z.); ¢) x. = y. =0, 2. =

1
4L,

4. ) 2MR?/3; ¢) M(E 4 1),
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