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Niektóre przykłady zostały zaczerpnięte z przykładowych list zadań na stronie WMATu,
m.in. list ułożonych przez dra Mariana Gewerta oraz doc. Zbigniewa Skoczylasa.

Zadanie 1. Oblicz
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Zadanie 2. Pokaż, że dla dla rozsądnych1 x, y, z ∈ R+ zachodzi logx y = logxz yz. W szcze-
gólności: log 1

x
y = − logx y.

Zadanie 3. Pokaż, że dla rozsądnych x, y ∈ R+ zachodzi logx y · logy x = 1.

Zadanie 4. Pokaż, że dla rozsądnych x, y, z ∈ R+ zachodzi logxy z = 1
logz x+logz y

.

Zadanie 5. Oblicz
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Zadanie 6. Przekształć wykres funkcji f(x) = log2 x tak, aby otrzymać wykres g(x) = log 12 x.

Zadanie 7. Rozwiąż równania i nierówności

1Unikajmy 1 w podstawach logarytmów i 0 w mianownikach.
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(a) x3 + x2 − 2x = 0;

(b) x4 + 4x3 + 4x2 − x− 2 = 0;

(c) (x2 + x− 2)(x2 + x− 6) ¬ 0;

(d) x4(x− 1)3(x+ 2)2(x− 2) > 0.

Zadanie 8. Rozwiąż równania i nierówności
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Zadanie 9. Rozwiąż równania i nierówności

(a) 2x+1 = 32x;

(b) 2x+1 − 3 · 2−x = 5;

(c) 5x + 2x+1 < 22x · 52x;

(d) 3x + 3−x  2.

Zadanie 10. Rozwiąż równania i nierówności

(a) log2(5x+ 1)− log2(x− 1) = 3;
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Zadanie ⋆ 11. Załóżmy, że funkcja f : (0,∞)→ R spełnia

(i) f(x · y) = f(x) + f(y) dla wszystkich x, y;

(ii) f(1) = 0;

(iii) f(2) = 1.

Pokaż, że f(x) = log2 x dla x ∈ {2q : q ∈ Q}.
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