Studium Talent. Lista nr 2.

Zadanie 20 Znaleié dziedziny, przeciwdziedziny oraz zbiory wartosci danych
funkcyi:

a) f(r) =log(z? —1); b)g(x)=1+2vsinz; c) h(x)=27".
Zadanie 21 Czy funkcje f i g sq rowne? Dlaczego?

2) f(z) = |o], g(x) = V&% b) f(z) = sinz, g(z) = VI oz
—z2 T
) f(x) =1—w,g(x) =75 d) f(z) =1, g(x) = logs3".
Zadanie 22 Ktore z podanych funkcji sq “na”? Dlaczego?

a) f: R—1[0,00), f(z) =2% Db)g:[0,2r) — [-1,1], g(z) = sinx;
¢) h:R—[0,00), h(z) =27 d) k:(0,00) = [2,00), k(z) =z + 1.

Zadanie 23 Ktore z podanych funkcji sq réznowartosciowe? Dlaczego?

a) f(z) =2’ +1; b) g:(-00,0) = R, g(z) = ;3
c) h(z)=2%|z]; d)k:(0,00) = R, k(x) =1+ /z.

Zadanie 24 Czy istnieje funkcja roznowarto$ciowa odwzorowujgca dany zbior
X na dany zbior'Y ¢ Dlaczego?

a) X =(0,1),Y =(0,2); b)X=(13),Y=(-14);
)X =(01),Y =R d) X = (0,1), Y = (1, 00);
&) X =(1,3),Y = (—00,2); f) X=R,Y = [0,00)

Zadanie 25 Pokazad, ze jesli zbior X jest nieskoriczony (tzn. nie jest réwno-
liczny z Zadnym zbiorem skoriczonym), to zawiera on podzbior réwnoliczny ze
zbiorem liczb naturalnych.

Zadanie 26 Pokazaé, ze jesli zbior X jest nieskonczony a € X, to zbiory
X oraz X — {a} sq réwnoliczne. Uogdlnié (i udowodnié), zZe fakt ten jest
prawdziwy, gdy {a} zastapimy dowolnym skoriczonym podzbiorem zbioru X .

Zadanie 27 Zbiorami przeliczalnymi nazywamy zbiory skorczone lub rowno-
liczne ze zbiorem wszystkich liczb naturalnych.
Pokazaé, ze podane zbiory sq przeliczalne:



a) Zbior wszystkich liczb podzielnych przez 3 ;

b) Podzbior zbioru przeliczalnego;

c¢) Suma dwoch zbiorow przeliczalnych,

d) Suma skoriczonej ilosci zbiorow przeliczalnych;

e) Pierwiastki wszystkich trojmiandw kw. o wspdtczynnikach naturalnych;
e) Pierwiastki wszystkich tréjmiandw kw. o wspdtczynnikach catkowitych;
e) Pierwiastki wszystkich tréjmiandw kw. o wspétczynnikach wymiernych;
f) Pierwiastki wszystkich wielomiandw o wspotczynnikach wymiernych.

Zadanie 28 Pokazaé, ze zbior liczb niewymiernych nie jest przeliczalny.

Wsk. Zad.27 c) i zad.24 c).



