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Zadanie 1. Niech F(y) :/o e dx, gdzie y € [—1,1].

a) Powolujac sie na odpowiednie twierdzenia uzasadni¢ ciagtosé F.
b) Obliczy¢ F(y).

Zadanie 2. Dla t > 0 zdefiniujmy F'(t) = /OOO e " sinx dr. Uzasadnié, ze

1
R

F(t)

Zadanie 3. Zbadaé¢ cigglos¢ i réozniczkowalnos¢ podanych funkcji na wskazanych
przedziatach

1 dx
a) F(y) :/0 W,

b) F(y) = [ e™dr, ye[23],

y € [1,5],

Wskazéwka. Powotac si¢ na odpowiednie twierdzenia. W przypadku catki niewtasci-
wej znalez¢ catkowalne majoranty.

Zadanie 4. Funkcja F' zadana jest wzorem F(y) = /0 e sin(zy) dz. Wyznaczy¢
dziedzine funkcji F' i sprawdzi¢ jej ciagtosé i rézniczkowalnosé.
Wskazéwka. Powotaé sie na odpowiednie twierdzenia. Znalez¢ catkowalne majoranty.

Zadanie 5. Funkcja F' okreslona jest wzorem
flz) = /OW cos(x cost) dt.

Obliczy¢ pochodne f’, f”, a nastepnie pokazaé, ze spelnione jest réwnanie réznicz-
kowe
vf"(x)+ f'(x) +xf(x) =0, dlazeR.

Zadanie 6. Wiemy, ze funkcja gamma Eulera jest okreslona wzorem
['(y) = /OOO e dz, dlay>0.

a) Uzasadni¢, ze funkcja I jest ciagta.
b) Uzasadnié, ze funkcja I' jest rozniczkowalna. Pokazaé, ze

M(y) = /OOO ' teClnzdr, dlay>0.

c¢) Uzasadnié, ze I'(y + 1) = yI'(y), dla y > 0.
d) Wywnioskowaé, ze I'(n) = (n — 1)!, dlan € N,.
e) Obliczy¢ I'(1/2).



