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1. Zal6zmy, ze istnieja state 0 < M € R i a € R takie, ze V>, f'(x) > M. Korzystajac z
twierdzenia Lagrange’a dla funkcji f na przedziale [a, 2| wykazaé, ze lirf f(z) = +o0.
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2. Skorzysta¢ z twierdzenia Lagrange’a i udowodnié¢ nieréwnosci
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3. Znalezé f™(z), jesli
(a) f(x) = cos(ax);
(b) f(z) = cos? x.

4. Napisa¢ wzér Maclaurina z reszta R, dla funkcji:
a) f(r)=In(1+2),n=75,b) f(z) = (1+2)"2, n=4, c) f(r) = arctgz, n = 5.

5. Oszacowaé dla |z| < 1 reszte we wzorze otrzymanym w punkcie ¢) poprzedniego zada-
nia.

6. Wyznaczy¢ wzér Taylora dla funkcji f(z) = e?V® z reszta Ry, Ry i Rs oraz punktem
bazowym zy = 2.

7. Wyznaczy¢ wzér Taylora dla funkcji

1
f(z) =In (1 + —)
x
z punktem bazowym zg = 1 i z n-ta reszta.

8. Oceni¢ btad jaki popetniamy przyjmujac, ze

T
(a) sinxmx—g—i—m dla |z| <0,1;
T
(b) cosx ~ 1 — E+ﬂ dla |z <0,5.
9. Korzystajac z wzoru Taylora funkcji f(z) = /(x + 1)3, udowodni¢ nier6wnosé

3 32 3
\/(x+1)3>1+§+%—f—6 dla x > 0.

10. Niech f bedzie funkcja wypukta na przedziale I, a g funkcja wypukla i rosnaca na
przedziale J i f(I) C J. Zakladamy ponadto, ze obie funkcje sa dwukrotnie rézniczko-
walne. Wykazac, ze funkcja ztozona g o f jest wypukta na I.

11. Znalez¢ wymiary puszki do konserw w ksztalcie walca o objetosci V = 1287cm?® do
sporzadzenia ktorej zuzyje si¢ najmniej blachy.



