
Analiza Matematyczna I

Lista 0 (wst¦pna)

Zad. 1. Wykaza¢, »e warto±¢ bezwzgl¦dna liczby rzeczywistej ma nast¦puj¡ce
wªasno±ci dla dowolnych x, y ∈ R:

� a) |x| = | − x|;
� b) −|x| ≤ x ≤ |x|;
� c) |x| ≤ y ⇔ −y ≤ x ≤ y gdy
y ≥ 0;

� d) |x+ y| ≤ |x|+ |y|;
� e) |xy| = |x||y|;

� f)
∣∣∣xy ∣∣∣ = |x|

|y| gdy y ̸= 0;

� g) ||x| − |y|| ≤ |x− y|;

� h) |x|−|y| ≤ |x−y| ≤ |x|+|y|;

� i) |xn − yn| ≤ nMn−1|x − y|
dla M = max{|x|, |y|}.

Zad. 2. Wyznaczy¢ liczb¦ rzeczywistych pierwiastków równania x · |x| = x + c
w zale»no±ci od parametru rzeczywistego c.

Zad. 3. Okre±li¢ liczb¦ rozwi¡za« rzeczywistych równania

(m− 1)x4 − (2m− 1)x2 +m− 1

4
= 0

w zale»no±ci od parametru rzeczywistego m. Pokaza¢, »e w przypadku
kiedy równanie ma cztery rozwi¡zania, to s¡ one postaci
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Zad. 4. Rozstrzygn¡¢ która z liczb jest wi¦ksza:

� a) 2log3 243 czy 42+log2(3/2);

� b) log2 5 czy log3 16;

� c) log 5 · log 20 + (log 2)2 czy
√

6− 2
√
5.

Zad. 5. Rozwi¡za¢ nast¦puj¡ce równania i nierówno±ci:

� a) log x+ log(x+ 3) = 1;

� b) 3x
2−2x = 1

3
;

� c) logx y = logy x i x+ y = 3;

� d) logx(1 + x) < 1;

� e) | logx(x + 1)| +∣∣logx (x− 1
2

)∣∣ ≥ 1;

� f) logx(5x−1) ≤ logx(7x−2);

� g) | tg x+ ctg x| = 4√
3
;



� h) logsinx cosx+logcosx sinx =
2;

� i) | sinx| > | cosx|;
� j) cos 2x+cosx−1

cos 2x
> 2.

Zad. 6. Wykaza¢, »e liczby
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liczbami niewymiernymi.

Zad. 7. Jakimi liczbami (wymiernymi czy niewymiernymi) s¡ poni»sze liczby:√
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